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B VAntopere iam pertrafiatae et inueftigatae funt fe-Tibuta Vi1
ries reuprome poteftatum ‘pumerorum  natura-
= linm, ) Wt vix Probabﬂe videatnr de iis. nout
:qmcqmam gnuegmr,t pofle. Qulcunquc £nim de fummis
j'erlerum meditati funt, ii fere OIMNes quogue in fum-
- gnas dmusm@di femc,rum mgu;ﬁuerunt neque tamen vila
ahetl1odo s ;doneo ,rn@do exprimere Potueruut Ego
iepins, cum varias fimmandi methodos tra-
Vs 11as fencs dlhgenter fum perfccutus neque ta~
""gguam glll;\(i Ffum affecuitus., nifi vt earum fums=
el proxime yeram. deﬁmuerlm vel ad quadratu-
{arum maxime tranfeendentium reduxerim ; quo-
differatione- proxime pracle@ta, hoc vero
1S P‘”’E‘ﬁl‘tl. Logquor hic autem de fe-
i, quarnm ‘numeratores fimt x, deno-
fo vel\‘quadrata, ‘Vel cubi, vel alige dighi-
: naturalinm; cuius modi funt 1-+I-+5
ﬁtc., 1tcm ;-—}— = —}- & =i— EiC. atque
1 Po atqm,, "qualurn termini generalcs
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I04 DE SFMMIS

§- 2. Dedu@ins fim autem nuper ommino “inopi-
rato ad elegantem fummae huins feriei xopez oz s
~+-etc. expreflionem, quae 2 circuli quadratura pendet,
ita, vt fi huivs feriei vera fumma haberetur ; inde fimul
circuli quadratara fequeretur: Inueni enim {ummae hu-
ins feriei fexmplum aequale effe quadrato peripheriae cir-
culi, cuins diameter eft 13 feu pofita iftius feriei fium-
ma g, tenebit V65 ad 1 rationem peripherize ad
diameoum.  Huins autem feriei fummam nuper oftendi
proxime efle 1, 64_4.934.06684.82;64.364, ex cuiu§ ni-
meri fextuplo, i extralatur radix quadrata, reipfa pro-
dit numerus 3, 141502655589703258 exprimens cir-
culi peripheriam, coius diameter eft r. Tisdam porro
veftigiis, quibus hanc fimmam fim confecutus, incedens
Huius feriei 1 - & - ;}—L—E;I-_—]— s = etc. fummam
quoque a quadratma circuli pendere deprehendi. Sppm-
ma nempe eius pet 9o multiplicata dat biquadratum pe-
riphetiae circuli, coius diameter eft 1. Atque fimili
ratione etiam fequentium ferierum , in quibus exponen-
tes dignitatum funt numer pares, fimmas determinare
potui. :

» §- 3. Quo igitur, quemadmodum haec fim adep-
s, commodiffime oftendam, totam rem » quo iple vius
fum, ordine exponam. In circulo AMBNA centro C
radio AC vel BC=1 deferipto contemplatus fum ar-
cum quemcunque AM, cuius finus eft M P, cofinus ve-
ro CP. .Pofito nunc arcy AM=s, fina PM—y, et
cofint CP=ux, per methodum fam fatis cognitam tam
finus y quam cofinus & ex date arca per feries pof-
' ' funt
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' Inopi- “definiti, oft enim, vii paffim videre licet Y=g
'—.;—I_TIF . T%—: I.z.:.:s.g.——]‘ctc atquex_‘I——Tz—idl 2.3.4
pendet e -t Ex harum fcilicet aequationum con-—
e fimul fidera one-ad fammas fupra memoratarum feriernm re-
mfr-lEl.Ell.ll-_ Promlum—pmuem—qmrum—ﬁﬁquaﬂonum —gnidem._viraque:
ae = ‘gt -eundem fere fcopum d1r1g1t~ur . et hanc ob rem fuf-
&) fam-~ ficiet alteram taptum €0, quem {um expoﬁturus » MO~
rize ad mz‘?ﬂﬁ}:
oftendi S ~ 3 .
jiug no- 6. Aequatlo erg0 prior y=—s=or i
fa pro- e oL expnmxt relationémn inter arcum et
ens cir- Quare €xX €a tam €X dato arcu €ius finus, quam
- poIro finw Gius arens determisiari poterit. Confidero -
1cedens tens. finim ¢ tanquam datum, et inueftigo,, quemad-
mmam '_odum afcum s ex y erui oporteat. Hic vero ante
Sum- nia .animaduertendum eft,, eidem fioni y innumera-
im pe-~ s “arcus . refpondere, quos €rgo innumerabiles arcus
fimili watis  propofita praebere debebit, Si quidem in
ponen-— equanone § tanguamn  incognita fpeé’cetur, ea in-
minare habet dimenfiones , ideoque mirum non eft,
aequatio innumeros contineat factores fimplices,
adep- uisqne nihilo aequalis Poﬁtus, idoncum pro s
fe vius e'debet.
r:it]rc;r(-j‘ madmo&um autem, {i omnes faé’cores hu-
. ity eﬂ'ent omnes quogue radices il-

. et o fiug-g mnotefcerent , ita vicifim i omnes
T I, . Iphit a{ﬁgnm poterunt tum gnoque ipfi fa~

n tam
i pof= r. Quo autem eo melins tam
If)unt icibus” qmm de factoribus indicare queam, trans-

Q3 muto.




$26 DE SUMMIS

fto aequatmnem propofitam in hanc formam: o — X o

n_._}_rzxy I—-—-:-s y F-etc.  Si nunc omnes radices
hums acquationis fen omnes Arcus, quoram idem eft
finus g, fuerint A, B, C,D, Eetc, tym factores quoque

erunt .omnes lﬂae qumnmtes, S T £

' A B?s C?I'_l_)
etc. Quamobrem erit 1S > Ty et
‘“‘“(x-— )(I-—— )(,;r-—-)(r—ﬁ}ctc

§. 6. Ex natura autem et refolutione aequationnm
conflat, effe coefﬁaentem termini, in quo ineft ¢, fey
¥ aequalemn fommae ommum coeﬂimenrmm ipfius s in
factoribus feu : 5=} g5 ete. Deinde eft
coefﬁcwns 1pﬁus 5%, qui eﬁ =9, ob hunc terminum
in aequatione deﬁcxentem? acquahs aggregato factorum
ex bzms terminis féuel, L BrEr b etc.  Porro £rit —
Fiprrorn y aequale aggrcgag:o ﬁxf‘torum CX quaternis terminis
einsdem feriei £, By és $ etc. Snmhque modo erit o —
Aggregato factorum ex quaternis terminis glusdem feriei,
et ”—:.2.3.4.5. »— 4ggregato faftorum ex quinis terminig
iftius feriei, et ita porto.

. §& 7. Pofito autem minimo aren AM.__A, Cuigs
fi nus et PM=y, et fem1per1phcna circui =p» . erunt

:P —~A 2P+Aa 3? Aa‘?*P"i"A 5p-— A 6P+A
erc 1tem ~p—A, —zp+A —3;)—, .-—4;9—1—A
~5p—A, etc. omﬁes arcus, quorum finus eft idem g
Q_uarn ngtur ante affimf; mus {eriem i 5;, €1b, etc ea

Lmnsmutamr in hfmc iri: p—~A’ :T__A, 2P+A, gy ?,..;_A)

a@‘—ff*'-‘ :_m, 4p+m ——+P+A etc. Horum ergo Omminm
teimj-
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feiraimorom fumma eft =%

o,
" deo; etc exit fimma ipfornm: illorum terminorumt P= g5,
* fmm: quadeatorusy illovurs tepminorum Q = 5=
s | | furama! -

SERTERVM RECIPROCARVM. T3y
_ £: fimma antem factorum ex

erminis huios Terici eft aequalis o famma facto-
ex termiy =, fimma faforam ex quaternis

. N - o T T TR sl SV .
Cfumma fiorum ex guinis =TTy {um=

ma- factorunmy ex: fenis = 0. . Atque' ita Porro-

" 6. 8. Si aufern habeatur IeriesTrquAcCinglie’ a==b

gt A g f ~ etc. chivs' fumma fit o, famma
faGorum: ex binis terminis' =85 fumma' fadtorum ex
~ gernis ==y fomma fadorum' ex guaternis = & , etc.
- grit farhma- quadratorurd fingnloruns terminorumy, hoc

f e bt - A7 efcs = of— 2 €y fumma vere?

uBoEI 75 —{= 5=t ¢¥ = d ¥ etc—d - § a5~ 3 vy fame

1 biguadmforim == of— 4o B4 gay 28 -4 8.

Quo-auteny clarius appareat 5 quorhode hae formulae pro<
grediantury, ponamus ipfornmy termioruril @', &'y ¢y &y etCv

ymmamt effe =P, fummant quadfatorum’ = Q5 Kiito e
iy cubortim: = R 5 fuminap biquadratorum =5 » furni-
mof poteffatim guintram =T , fumrham fextarum = v
. His pofitly erit P=a; Q= Po—38y R=Qa—
ey S=Ra—QB-Py 49, T=Sd—RE

; P a\’ —+ 5.2__,’ etes - ’

Cumr {gitur i roffro call feriel &, 5=» Tp=ir
T e o '
LY s P A S A T "
woes Gt =% famma faoruny ex binis feur
) ey

,;ltque :V_ltﬁl?l,lﬁls 'Y 2.3 0 6\"_— o Y E .24 50

—1a

. efc. fumma ompium tef-
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fumma cuborum illorum terminorum R = ¥~ 5 fum-

" 2 P ‘ s

ma biquadratorum S=3—~~=. Atque porro T— >

— gz . y—ZL TR —r . —Y
_Sz.z.j.g'+1é?.z-443’ 7 Yy x-Z-a-y'"]_x 2.3.4.5. 7 W'—'-y
— X \ . -

caiy F e T iasaisy DX qua lege facile reli-

quarum altiorumn poteffatum fummae determinantur.

§. ze. Ponamus nunc finum PM—y aequalem rg-
dio, vt fit y——1, erit minimus arcus A coius finus eft x
quarta peripheriae pars, —3ip, feu denetante 4 quartam
peripheriae partem erit Ac=g et p—a2g. Spperior er-
go feries abibit in iftam §,%, 7, — 2 &2 =
— o F o 5, etc. binis terminis exiftentibus aequa-
libus. Horum ergo terminorum fumma, quac eft 7
(1—F~t3—5+35— &+ etc.) aequalis eft ipi P=1x,
Hinc igitur oritur r —Z—-1—-: i—w-betc, —f=2,
Huius ergo” feriei quadruplum aequatur {emiperipheriae
circuli, cuius radius eft 1, fen toti peripherize circuli,
cuius diameter eft 1.  Atque hdec eft ipfa feries a Leij-
nitio lam pridem prolata, qua circuli quadraturam de~
Sinivit.  EX quo magnum huius methodi, fi coi forte
ez non fatis certa videatur, ﬁrmamentum.glucet; ita vt
de reliquis, quae ex hac methodo derivabantur, omning

non liceat dubitari.

§. z1. Sumamus nunc inuentorum terminorum pro

caln quo y—=1, quadrata, prodibitque haec feries — =,
- Et g 4 S, cuins fimma eft
75~ %5 etc.), quae ergo aequalis effe de-
bet ipi Q=P=—1. Ex que fequitur huius feriei 1 45
| —+-




e o -pete. fammanm elle

mpferiel T3 p s S 5

|t fifi parte minuta illam dat. E

0 feriei acqualis fummae illius cum fni triente. Quam-
O ! iy’ . v i 13 ' B ! . — ? 1

i ;—---obl-em -erit-T-—~—3 e D e L e 2 4 L =%, _;__deo-

que hoius feriei famma per & ‘multiplicata dequalis eft
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— =1 denotaite p

gotam-circuli peripheriam, cuins diameter eft — 1. Sum-~

ypa autem hwivs feriei 4~ 3t €L p(.andret a fom-
_gfc. (uia haec quar-

ft ergo fumma ‘huius

quadrato_peripheriae cirenli -cuius diameter eft r; quae
eft ipfy propofitio cuius initio mentionem feci.

.. §. r2. Com igitwr cafu guo y=—T1, it P—1 et
G—1, crunt religuaram litterarum R, S, T,V et

— 8

., ¥yt -fequitar: R=—iy 8= T—=454; V=n; W=7;
X.—— 7% etc. Cum antem {umma cuborum ipi R'=1

SR (4 aequalis, erit F (1 Ch kg4 pocie) ==

- Quare erit T — Lk et — ¢ — £, Huins
ideo feriei fumma per 32 multiplicata dat cubum pe-
ripheriaé circuli cuius diamcter eftz. Similimedo fum-

- ‘paa biquadratoram , quac eft (1 Eeiet =

)aequahs effe debet 3, ideoqu erit ¥ —- 7z -

SR St =% = 5. Eft vero haec feries per if
multiplicita aequalis huic T -~ R e R e i

quare-ifta’ feries aequalis eft 24 fen feriei 13-+
: —+—f:-l-etcﬁ1mma per go multiplicata dat biquadra-
tum peripheriae circuli cuius diameter eft 1.

5.0 8713, Simili modo inuenientur fummae fuperio-
rumpoteﬁatum ; prodibit autem wtfequitur T—5 —%
e Sete == 5 atque 1+ G-kt
Tom. VII. R -7-]— ete
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—ete. =9 =2¢  Tnuenta vero hujys feriei fumma,

I5 —— 555"

coguofcetur fimul fimma huius feriei 1%+ 5 - F
~}- &—~etc. quae erit — 2% Porro pro poteftatibys,
feptimis erit 1—5+ 3 — 54 7 —ete, — £4] = &8

ac pro octauis I -} 3% - ;ri —+ ;Ii - _,,% —ete. = —
22005 vode deducitur 1 R e T 5 -5 ete.
= #-  Obferuandum ‘autem oft de his fericbus in po-
tentis. exponentium imparium figna terminorum alter-
nari, pro poteftatibus paribus vero efe acqualia; hocque
in caufa eft, quod hnius generalis. feriei 1 - =+ ;—n -+
~i- etc. 1is tantum cafibus fiumma poffit exhiberi, quibns
77 eft numerus par. Praeterea quoque notandum cf} , fi
feriei 1, 1,z,:1, 233 17 9 7953 57 CLC. QuOS valores pro lic-
teris P, Q, R, S ete. inuenimus, terminus generalis pof-
fet affignari, tum eo iplo quadraturam circyli exhibituny
ivE. .

§. 14. In his pofhimus finum PM aequalern ra-

dio, videamus. ergo quales. feries prodeant,, fi ipfi 'y alif
valores tribuantur. Sit igitur J=4y.» cui finui minimuys,
arcus. refpondens: eft 1 p. Pofito €rgo A="Ip erit feries
terminorum fimplicinm fen primae poteftatis. ifly F -
R T 715 — €tCy cuius feriei fumma P aequalis.
eft 3=V 2. Habebitr ergo -2 — o U S S S

5 7 ] 1%

% —n efC. quae feries tantum ratione fignorum a Lejp-
nitiana differt, et a Newfono iam dudum off prolata. ‘Sum-
ma vero: quadratorum illorum terminorum nempe X
L . B Cic. ) aequalis eft ipiQ=a2.
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ergo I-+3-+E-tA-cte =%, vt ante eff inven-
tum. |
§. 8. Si fiat =¥ erit minimus arcus hoic finui

]
gefpondens 60°, ideogue A=—=%p. Hoc ergo cafu fﬂ-
: gum:s prodibit feries terminorum 5_ —l_‘z_P.'— ﬂ.—sf—%-.— ?1,_!
-+ 5 etc. quornm terminorum fiumma acqualis eft ipfi
2= Habebitur ergo e Bt T SE Tt
— % etc. Summa vero quadratorum illorum termi-

norum efi :—3'—2_;’; ynde fequitur fore 48 == 1 14~
& - =& —-etc. in gua ferie defunt termini tex-
nario conftanges. Pendet antem haec feries quoque ab
ifta 12422 etc. cnins fumina erat inuenta — £
pam {i haec feries fui parte nona minuatur prodit ipfa
fuperior {eries, cuius ideo fumma debet effe =% (1~
—+P, Simili modo {i alii affumantur finus, aliae pro-
dibunt feries, tam fimplicium, quam terminorum qua-
dratorum  altiocrumgue poteftatum, quarnm fummae qua-~

draturam mrcul;l inuoluent,

§. 16. At fi ponatur y=o0, huiusmodi feries non
- amplius affignari Poteruut propter y in denominatorem
poﬁtum {en aequationem initialem per y dinifam.  Alio
autem modo feries 1nde deduci poterunt, quae cum fing

1_pfae ferws | n+ —-1— - —-etc. i # eft numerus
“par: quemadmodum hzuum ferierum fummae fint nve-
niendae, feorfum ex hoc cafu quo y==0 dedncam. Po-
fito vero y=—o ipfa agquatio fundamentalis abit in hanc

ST £S5 57
O =s—r Ty etc. cuius aequatio-

mis radices dant omnes arcus, quorum finus eft —o,
R 2 Lk
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Eft autemr vna minimaque radix § =0, qudre aequatio:
per s dinifa exhibebit reliquos arcus omnes, quorum fi-

nus eft —o, qui arcus proinde erunt radices huins ge-
5z d .

P s 50
quationis 0= 1 — f . o ete. Ipfi
¥ero arcus quornm finus eft — o fint p, - p, +aep,—2p,
32, =3p ctc. quorum -binorum alter altering eft negati-
uus, id quod quoque ipfa aequatio propter dimenfiones
Ipfius s tantwm pares indicat. Quare divifores illius ae-

. .. 5 5. . &
quationis erunt 1 —Pr I, I—%, I +5—Pz’- ctc. asrique
coniungendis binis horum diniforum crit 1 -0

56 - 2 5%
) g 3._7'_[_6“:' '—(I '—P’) (I "":I”,‘i)(I
eic,

§ 17. Manifeftum iam eff ex natura aequationnm,.
I

fore coefficientem. ipfins sy foy —- aequalem gz -

I.2, 32
e 5;‘,'5 —- 1—5’1;- —t-etc.  Summa wvero “faGorum ex binis
terminis huivs feriei erir = inas fimmague fidorum

X ternis ==io—t-———ectc. Hanc ob rem et inxta

I T

58 e B= s vt et atque
pofita quoque fumma terminorum = 41?—4—9’?2—}— T
~t-etc. =—P, et famma quadratorum eorundery termi-~
norum =Q; fumma cuborum —R ; {umma biguadra-
torum =5, etc. erit per §. 8. Pma=~=1 Q0=
Pa—28—r, R=Qa-P84gnp =, S—Ra-Q8
+Py—sd= 1 T=Sa—R E-4+Qyv—Pd4s5:—
ﬁ%gg 5. V:TGC'—S Q+R'M“Q§+PE*6€ZW~E§%—SE§

ctc,.

§. 18,
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I_ 1 % . . .l ’ : . ’ . »
Igté@ S . 18. Ex his ergo derinantr fommae fequentes:
s ae~

Ipfi | o
2Py S
iones o I e Ul L

X I I. I.
1 -} 76578 B L ohies
GQIP,IA'_______V
— V.

5 ag~
1 T T ——
I~ ;:_z+;11+;ﬁ+?ﬁ CLC. — y2s. 07855

- quae feries X data lege attamen multo labore ad. al-

- tiores poteftates produci- poffunt. Dinidendis autern fin=

" gulis feriebus per praecedentss orientur fequentes aequa-

S Q_ k. .

tiones: p*=16 ::’—ir..v.—;@_-.__.—’-‘{f: fg{::_ﬁ—;gé.—v,_etc. qui-

. bus expreflionibus fin ulis quadratum  peripheriaé. CGIUS
Pt

" diametes eft 1, acquamir:

§. ro. Cums autem harum (srierum fimmae etiamfk

- yero proxime facile exhiberi poffent, tamen DOR mul-

- tum adinmenti afferre queant ad peripheriam circuli ve-~

. 10 proxime exprimendam propter radicem quadratam ,,

- quag extrahi deberet;. €% prioribus: feriebus eliciemus

AR ‘exprefiones ,. quae ipfi peripheriae P fint aequales. Pro=
.7 dibic autem vt fequitur:
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=4 {(1—ig-1:
~ 7 —i—-.CtC.)

—5—J-etc.\

———

“ 122 :
L .
“3—1—-6&‘.)
L T e i —;,%—}—etc.)
T A G S L etc,
= (22 +5%+;%+;t+;%+etc-)
— T — =

T T T L]
T

I I
— 7y — o7 -l-etc

e etC-)




